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第2讲乘法公式

一、 平方差公式

1. 概念

1.平方差公式：两数和与这两数差的乘积等于这两个数的平方差 ，即 ．

．公式的特点：左边是两个二项式相乘，这两个二项式中有一项  相同  ，另一项   相反  ；右边是乘式

中两项的  平方差  ，即符号相同的那一项的平方  减去  符号相反的那一项的平方．

² ²

【备注】平方差公式①

．

即：两个数的和与这两个数的差的积，等于这两个数的平方差．

常见平方差公式的变化形式：

位置变化： ．

符号变化： ．

系数变化： ．

指数变化： ．

举个“栗”子

栗子1

A. B.

C. D.

1. 下列算式能用平方差公式计算的是（   ）．

【答案】D

【解析】∵ ，不符合平方差公式的形式，故 选项错误．

∵ ，不符合平方差公式的形式，故 选项错

误．

∵ ，不符合平方差公式的形式，故 选项错误．

【备注】利用平方差公式概念进行判断，注意是否需要变形
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∵ ，符合平方差公式，故 选项正确．

故选 ．

【标注】【知识点】平方差公式的计算

A. B.

C. D.

2. 为了应用平方差公式计算 ，必须先适当变形，下列各变形中，正确的是（ 

）．

【答案】D

【解析】平方差公式是把多项式分解为两个数的和与两个数的差的积的形式．

∴ ．

故选： ．

【标注】【知识点】平方差公式的计算

【备注】对于三项的式子利用平方差公式，可以把其中两项看成整体

栗子2

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

3. 填空题

=            

=            

=            

=            

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

略

略

【备注】平方差公式的计算，注意（4）一定要计算彻底
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（ 3 ）

（ 4 ）

略

略

【标注】【知识点】平方差公式的计算

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

4. 计算：

．

．

．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

．

．

．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

略．

略．

略．

【标注】【知识点】平方差公式的计算

【备注】 利用平方差公式计算，三项式多注意计算不要出错

栗子3

5. 计算：             ．

【答案】

【解析】 ．

【标注】【知识点】利用乘法公式计算

【备注】利用平方差公式进行巧算

6. 计算：             ．

【答案】

【备注】与第7题技巧相同，要注意添括号与去括号
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【解析】

．

故答案为： ．

【标注】【知识点】利用乘法公式计算

2. 几何意义

 

面
积

不
变

 

【备注】图中图形面积的和可以看作是长为 宽为 的长方形的面积，则

．同样也可以看作边长为 的正方形减去边长为 的正方形的图形的面

积，则 ．因为图形旋转过程中面积保持不变，所以

．即平方差公式成立．

举个“栗”子

栗子4
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A. B.

C. D.

7. 如图 ，在长为 的正方形中挖掉一个边长为 的小正方形（ ）把余下的部分剪拼成一个矩形

（如图 ），通过计算两个图形（阴影部分）的面积，验证了一个等式，则这个等式是（  ）．

图 图

【答案】A

【解析】图 中， ．

图二中， ，

∴ ．

【标注】【知识点】平方差公式的计算

【备注】平方差公式典型推导过程

A. B.

C. D.

8. 如图，在边长为 的正方形中，剪去一个边长为 的小正方形（ ）,将余下部分拼成一个梯形，根

据两个图形阴影部分面积的关系，可以得到一个关于 、 的恒等式为（  ）．

图 图

【答案】C

【解析】正方形中， ；

梯形中， ；

【备注】平方差公式推导的其他类型，仍用面积进行推导
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故所得恒等式为：

．

故选： ．

【标注】【知识点】平方差公式的几何背景

A. B.

C. D.

9. 从边长为 的大正方形纸板中挖去一个边长为 的小正方形纸板后，将其截成四个相同的等腰梯形，

然后拼成一个平行四边形，那么通过计算两个图形阴影部分的面积，可以验证成立的公式为（  

 ）．

【答案】C

【解析】阴影部分的面积相等，即甲的面积 ，乙的面积= ．

即： ，

所以验证成立的公式为： ．

【标注】【知识点】平方差公式的几何背景

【备注】平方差公式推导的其他类型，仍用面积进行推导

二、 完全平方公式

1. 概念

1.完全平方公式：

两数和的平方，等于它们的  平方和  加上它们  积的两倍  ，即             ；

两数差的平方，等于它们的  平方和  减去它们  积的两倍  ，即             ．
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．公式的特点：左边是一个  二项式的平方  ，右边是一个  二次三项式  ，首尾两项是公式左边二项式

中每一项的  平方  ，中间项是二项式中  两项乘积的两倍   ．公式中的 ， 可以是任意的单项式或多项

式．

．平方差公式和完全平方公式也叫做乘法公式．

【备注】完全平方公式②

．

即：两个数的和（或差）的平方，等于它们的平方和，加上（或减去）它们的积的 倍．

常见完全平方公式的变化形式：

．

．

．

．

．

．

．

，

举个“栗”子

栗子5

10. 计算：

            ；             ．

            ；             ．

            ；             ．

            ；             ．

            ；             ．

            ；             ．

【答案】  ;  ;  ;  ;  ; 

 ;  ;  ;  ; 

 ;  ; 

【标注】【知识点】完全平方公式的计算-不含分式

【备注】直接利用平方差公式进行计算，注意互为相反数的两个式子的平方相同
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（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

11. 填空：

             ．

                          ．

                          ．

             ．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

 ; 

 ; 

【标注】【知识点】完全平方公式的计算-不含分式

）

【备注】完全平方公式的逆应用，对于二次三项式中的每一项的理解

栗子6

（ 1 ）

（ 2 ）

12. 运用完全平方公式计算：

．

．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

．

．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

．

．

【备注】利用完全平方公式进行简便运算
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【标注】【知识点】利用乘法公式计算

13. 计算： ．

【答案】 ．

【解析】

．

【标注】【知识点】完全平方公式的计算-不含分式

【备注】完全平方公式的逆应用，注意到中间的2ab需要把2提出来

栗子7

A. B. C. D.

14. 若 ， ， 的值是（   ）．

【答案】B

【解析】根据完全平方公式可得：

．

【标注】【知识点】应用完全平方进行简便运算

【备注】直接对已知式子进行平方，计算a²＋b²、ab等的大小

15. 已知 ， ，则 的值是            ．

【答案】

【解析】∵ ，

，

∴ ，

，

【备注】此题为易错题，先求出（a+b）²，再注意到正负的问题
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∴ ．

【标注】【知识点】完全平方公式的计算-不含分式

栗子8

（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

（ 5 ）

16. 填空：

            ．

            ．

                          ．

            ．

                                      ．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

（ 5 ）

 ; 

 ;  ; 

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

（ 3 ）

（ 4 ）

（ 5 ）

略

略

略

略

略

【标注】【知识点】完全平方公式的计算-不含分式

【备注】重点探究（a+b）²与（a-b）²之间的关系，可以作为结论记忆

A. B. C. D.

17. 已知 ， ，则 (　　)．

【答案】C

【备注】应用上道题的结论计算即可
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【解析】∵ ，

∴ ①，

∵ ，

∴ ②，

得： ，

∴ ．

【标注】【知识点】完全平方公式的计算-不含分式

① ②

2. 几何意义

【备注】 上图是边长为 的正方形，它的面积为 ．它的面积由 部分组成，即边长

为 的正方形，边长为 的正方形， 个长为 ，宽为 的长方形． 部分的面积和为

．即 ．

下图是边长为 的正方形，它的面积是 ，它的面积由 部分组成，即边长为 的

正方形， 个长为 ，宽为 的长方形，一个边长为 的正方形， 部分的面积和为

，即

.则 ．

举个“栗”子

栗子9
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A. B.

C. D.

18. 请你观察图形，根据图形面积之间的关系，不需要添加辅助线，便可以得到一个你熟悉的公式，这

个公式是（   ）．

【答案】B

【解析】如图所示，根据面积可以得到：

，

，

∴ ．

【标注】【知识点】完全平方公式的几何背景

【备注】完全平方公式典型推导过程

四边形

四边形

19. 图（ ）是一个长为 ，宽为 （ ）的长方形，用剪刀沿图中虚线（对称轴）剪开，把它分成

四块形状和大小都一样的小长方形，然后按图（ ）那样拼成一个正方形，则中间空的部分的面积是

（   ）．

图 图
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A. B. C. D.

【答案】C

【解析】图 是一个长为 ，宽为 （ ）的长方形，

∵由题意可得，正方形的边长为 ，

∴正方形的面积为

∵原矩形的面积为 ，

∴中间空余部分的面积

．

故选 ．

【标注】【知识点】完全平方公式的几何背景

【备注】完全平方公式的几何背景重点推导（a+b）²与（a-b）²的关系


